
Ljubljana 2012



Kazalo
� �������	� 

��� �������	
 �� �
����� �
������	 � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � �
��� ��������� �
�����	� � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � ��
��� ���
 � ������ 
���������
 �
�����	
 � � � � � � � � � � � � � � � � � � ��
��� �������	��� �
�����	� � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � ��
��� ���
 � ������ �������	����
 �
�����	
 � � � � � � � � � � � � � � � � � � ��
���  !����� �
�"� � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � �#
��$ %
���� �
 ���
��	
�	� � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � ��

� ���������� ����� �

��� &������ � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � ��
���  ���
��	� � ���'��� ("����	 � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � $�
��� )���
 ("����	� � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � $#
��� %
���� ������� � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � #�
��� �������	
 �����
 � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � *�
��� +�
���
 �
 ���
	
�	� � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � *#
��$  ���� ���
��	��� ("����	� � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � ��,
��#  ����� ���
���- ������
���- ("����	 � � � � � � � � � � � � � � � � � � � ��$
��* %
�
.�
�	� �� �
�
�	� ("����	� /������ � � � � � � � � � � � � � � � � � � ���
���, %
���� �
 ���
��	
�	� � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � ���

������ ��




1.1 Definicija in lastnosti zaporedij

�������	� 	� ("����	
 �� ���'��� �
�
���- .���� � ���'��� ��
���- .����� 2
�� ���3
���
�� �
�����	� 	� ����������

4"����	��� �������� � ���
- �5 �5 �5 . . .5 n5 . . . ���
���� � a15 a25 a35 . . .5 an5 . . .
�� 	�- ����"	��� ���� �
�����	
� +�� �� 	� a1 ���� ����5 a2 ��"�� ����5 . . . 6��� an

����"	��� n3� 
�� ������ �����

���� �
�����	
 	� ���'��
 ��� (n, an)5 �	�� n ���3
��� ��
 �
�
��
 .����
� 2���� �
��.��� � ��
��3
����� �������
��� �����"5 �	�� �
 
!������ ���
���
���� n5 �
 �����
�� �
 an�
������ �������	� � k ����� 	� ("����	
 �� ���'���
{15 �5 �5 . . .5 k} � ���'��� ��
���- .�����

&
�����	� � ����.��� ������ an 	�7

• �������	���5 �� �
 ��
� n ∈ N ���	
7

an < an+1

• ����	���5 �� �
 ��
� n ∈ N ���	
7

an > an+1

• ��������5 �� 	� !����� �
�
.�
	��� !����� �
�
	���

• ���	��� ���� ��5 �� �!�
	
 
�.�� .����� M 0����"	��� �
 � ���	� ��	�
�
�����	
15 �
 �
 ��
� n ∈ N ���	
7

an ≤M

• ���	��� �������5 �� �!�
	
 
�.�� .����� m 0����"	��� �
 �����	� ��	�
�
�����	
15 �
 �
 ��
� n ∈ N ���	
7

an ≥ m

• ���	���5 �� 	� ���	��� �
����� �� �
�����

Zgledi

�! &
��.� ���� .��� ����� �
�����	
 an = 3n − n2�
�������� +��� ���� �
���
 �
�����	
 ��!��� 
��5 �
 � �!�
��� �
 ����.�� ����
��
���� n = 17

a1 = 31 − 12 = 3 − 1 = 2

� �� ������	
�



+���!�� ���
�"�
�� �����
�� �� �����7

a2 = 32 − 22 = 9 − 4 = 5
a3 = 33 − 32 = 27 − 9 = 18
a4 = 34 − 42 = 81 − 16 = 65
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a1+1 = 2a1 + 3 ⇒ a2 = 2 · (−2) + 3 = −1
a2+1 = 2a2 + 3 ⇒ a3 = 2 · (−1) + 3 = 1
a3+1 = 2a3 + 3 ⇒ a4 = 2 · 1 + 3 = 5
a4+1 = 2a4 + 3 ⇒ a5 = 2 · 5 + 3 = 13
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a2 = 3 − a1
2 = 3 − (−2)2 = 3 − 4 = −1

a3 = 3 − a2
2 = 3 − (−1)2 = 3 − 1 = 2

a4 = 3 − a3
2 = 3 − 22 = 3 − 4 = −1

a5 = 3 − a4
2 = 3 − (−1)2 = 3 − 1 = 2

a6 = 3 − a5
2 = 3 − 22 = 3 − 4 = −1


! %
��.� ��
( �
�����	
 an = n+ (−1)n�
�������� &
�����	� 	� ��
��
 ("����	
 �
�
��� ��������	����5 �
� 	� �	�� ��
(
���'��
 ��� (n, an)5 �� n ������ ��
 �
�
��
 .����
� &
 ���
����� n ���
�"3
�
	�� "������ an7

n = 1 ⇒ a1 = 1 + (−1)1 = 1 − 1 = 0
n = 2 ⇒ a2 = 2 + (−1)2 = 2 + 1 = 3
n = 3 ⇒ a3 = 3 + (−1)3 = 3 − 1 = 2
n = 4 ⇒ a4 = 4 + (−1)4 = 4 + 1 = 5
n = 5 ⇒ a5 = 5 + (−1)5 = 5 − 1 = 4
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a1 = 12 − 10 · 1 + 20 = 11
a2 = 22 − 10 · 2 + 20 = 4
a3 = 32 − 10 · 3 + 20 = −1
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loga x
y = y loga x
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an = log3 10n = n log3 10
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log3 x > log3 y
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an = n log3 10 > n log3 9 = n log3 32 = n · 2 = 2n
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an ≤M
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2n+ 1 ≤ 3n+ 2
−n ≤ 1 / · (−1)
n ≥ −1
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�' an = 4n+ 2 (' an = 1 − n2 �' an = −2

�' an =
2n− 1
2n+ 1

�' an = (−1)n �' an = 2n − 1

 ' an = n
√
n+ 1 )' an = log2 n ' an = sinnπ
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7

�' an = n+ (−1)nn (' an = cos
nπ

2
�' an = sin

nπ

3

�' an = tan
(π

4
+
nπ

2

)
�' an =

1
n

cosnπ �' an =cos
(
π+(−1)nπ

2

)
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�' a1 = 25 an+1 = an + 3 (' a1 = −15 an+1 = −2an

�' a1 = 35 an+1 =
1
3
an − 1

2
�' a1 = −25 an+1 =

an

an + 1
�' a1 = 15 a2 = 45 an+2 = an + an+1 �' a1 = 35 a2 = −15 an+2 = anan+1
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